Formation Agadir Devoir:01 (c) ||WWW-FORMATIONAGADIR.COM

Mathématique lheurs et 50 min

TRONC COMMUN SCIENCES

NB: Il sera tenu compte la rédaction des réponses
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On pose que a = 2160 et b = 4860 .

1) Décomposer en produit de facteurs premiers les deux nombresaet b .

2) En déduire pgcd(a; b)et ppcm(a; b) .

3) Déterminer la décomposition en produit de facteurs premiers : a3 x b? .
4) Montrer que Va X b est un entier naturel.

5) Ecrire le nombre % sous forme de fraction irréductible .

Onposea=6n+11etb=2n+4 ;neN

1) Etudier la parité des nombres a et b.
2) En déduire la parité de nombre : c = (6n + 11)(—1)? + (2n + 3)(—-1)¢

3) Montrer que le nombre (a + 1)? + b? est un multiple de 40 .

. . S 7
4)Déterminer les valeurs de I’entier naturels n pour lesquelles : Z—:l EN

hewe

ABCD est un parallélogramme du plan

1) Construire les points E et F tel que AE = %AB et DF = —2DA

2) Montrer que CE = %AB — AD

et FE = %AB _ 34D

3) En déduire que E ; F et C sont alignés

ABC est un triangle

Le point E tel que : AE = gﬁ

1) Construire le point E’ le projeté de E sur la droite (AC) parallelement a

(BC)

2) Montrer que : AE' = ;R

3) En déduire que les droites (EE’) et (BC) sont paralleles
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NB : Il sera tenu compte la rédaction des réponses

Baréeme

Solution de I'exercice 01 :
1) Décomposer a = 2160 et b = 4860 .

2160 2 ; 4860 2
1080 2 ; 2430 2
540 2 ; 1215 3
270 2 ; 405 3
135 3 ; 135 3
45 3 ; 45 3
15 3 ; 15 3
5 5 ; 5 3
1 ; 1 5

Donc: a=2*x33x5 et b=22x35x5
2) En déduire pgcd(a; b)et ppcm(a; b) .
a=2*%x33x5 et b=22x3°>x5
pgcd(a;b) = 2% x33x5
ppem(a; b) = 2* xx 3% x 5
3) la décomposition de a3 x b?
a® x b? = (2* x 3% x 5)3 x (22 x 35 x 5)2
=212 x 3% x 53 x 2% x 310 x 52

_ 216 3 319 5 &5
4) Montrer que va x b est un entier
Vaxb=+2%x33x5x22x35x5

= /26 x 38 x 52

=/ (23)2 x (3%)2 x 52

=23x3*x5
DoncVa x b est un entier naturel
5) Ecrire le nombre % sous forme de fraction irréductible .
a 2*x33x5
b 22x35x5

22x22%x33%x%x5
T 2Zx33x3Zx5
22
~ 32

Solution de I'exercice 02 :

Onposea=6n+11letb=2n+4 ;neN
1) Etudier la parité des nombres a et b.
a=6n+11

=6n+10+1




=2(3n+5)+1
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NB : Il sera tenu compte la rédaction des réponses

Baréme| =2k+1 aveck=3n+5

Donc a est un entier impair

b=2n+4

=2(n+2)

=2k' aveck'=m+2
Donc b est un entier pair
2) En déduire la parité de nombre :
c=(6n+11)(-1)"+ 2n+3)(-1)*
On a b est un entier pair donc: (-1)? =1
Et a est impair donc (—1)¢ = -1
Donc on remplace dans c on trouve que :
c=(6n+11)(-1)+ 2n+3)(-1)*
=6n+11—- (2n+ 3)
=6n+11-2n-3=4n+8

=2(n+4)
=2p avec p=n-+4
Donc le nombre c est pair
3) Montrer que le nombre (a + 1)% + b? est
un multiple de 40 .
(a+1)2+b%=(6n+11 +1)% + (2n + 4)?
= (6n+12)% + (2n + 4)2
=(6(n+2))%+ (2(n+ 2))?
=36(n+2)%+4(n+2)>
= 40(n + 2)?
=40p ;avecp’ = (n+2)>
Donc le nombre (a + 1)? + b? est
un multiple de 40 .
Soit n un entier naturel
n+7 n+1+6 n+1 6 _ 6
4)7 n+1  n+1 n+l n+d _1+n—+1
n+

< s 6 . 1. 6
— €N c-a-dire 1+ —€ N c-a-dire — €N
n+1 n+1 n+1

c-a-dire 6 est divisible par n+1
Eton a les diviseurs de 6 sont 1 ;2 ;3 ;6
Doncn+1=1;c—a—dire n=0
Oubien: n+1=2 ;c—a—dire n=1
Oubien: n+1=3 ;c—a—dire n=2
Ou bien: n+1=6; c—a—dire n=5




Donc les valeurs de I’entier naturels n pour lesquelles : :—: €ENsont:0;1;2;5
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NB : Il sera tenu compte la rédaction des réponses
Bareme flution de I'exercice 03
1) B E

2) CE = CA + AE
., 3__
=CA+-AB

3
=CB+BA+EAB

3
=DA—AB+EAB

3
= DA~ 4B + AB
= (-1+3)AB - AD

_li_ap
2

Montrons que FE = %AB — 3AD:
FE = FD+ DE =2DA+ DA+ AE

= 3DA + EAB = EAB —3AD
3)En déduire que E ; F et C sont alignés
1¢ére méthode :

Ona FE=2AF-34D =3(;ABE - AD)=3CE
Donc les points E ; F et C sont alignés
2¢me méthode :

Onaﬁ=%A_B)—A_D) etﬁ=gﬁ—3ﬁ
Donc 2CE = AB — 2AD et 2FE = 3AB — 6AD

Donc 6CE = 3AB — 6AD et 2FE = 3AB — 6AD




Donc 6&') = 2FE

Donc CE = %ﬁ ; Doncles points E ; F et C sont alignés
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NB : Il sera tenu compte la rédaction des réponses

Bareme

Solution de I'’exercice 04
1)

2) Montrer que: AE = ER

Soit P la projection sur la droite (AC) parallelement a (BC)
Ona: AE = %ﬁ

Et P(A)=A;P(E)=E' etP(B)=C

Donc AE' = %R

Car la projection conserve I'alignement de trois points

3) En déduire que les droites (EE’) et (BC) sont paralléeles
EE' =EA+ AE'

—2ﬁ+2A_’C
3 3

2 —_— —_—
=3 (BA+40)

_ 3¢
3

DoncE—E; = %Z?_C>

Donc EE’ et Z?_C> sont colinéaires

Donc les droites (EE’) et (BC) sont paralleles




